
 

1 Ax ̅ 5 est compatible IER
2 Im A 12

3 Aest inversible

0

A x ̅ 5
Pour cela on doit définir une notion de distance
entre vecteurs

te Û Math lezvit UnUn Ê Uiv Où

te et û Yn sont les composantes dans la
basecanonique de 12

On ÛÛ E IR d'où le nom du produit scalaire



ait lui un f niv

donc
ii j rêtt muetmatricielle

té Û V à commutativité

û û w̅ lé à w̅ w̅ distributivité

die Û α û Û associativitémixte

à à 0 et ûû 0 û Ô

1 à 3 en exercice

4 Soit à Alors rire Ê u 0

Cette somme est nulle u O 1 i n

F Ui O 1f ien

à Ô

Dans un EVquelconque il n'estpas forcément

possible de définir une notion de produit scalaire

généralisé



Vx V IR
U U cle v7

Si V admet un tel produit scalaire on parle d'espace

préhilbertien ou d'espace euclidien dans le cas où V

est de dimension finie Beaucoup de notions et résultats
liés au produit scalaire usuel dans 112 peuvent alors

être généralisées

n

HÛIl Nuit un E R

11J 0

La norme coïncide avec la notion de

longueur usuelle



vie

1 HÛ1 w̅ J

2 V11 O Û Ô

3 Soit LER Alors 11 5 ll Varun't α'un

VI Nuit tu 121 11511 ER

Û 11511 1721 V5

25 1 11 2511 1 2 Lui V25 V4.7
2.15 1 21.11511

j
PythagoreJe 11TH 12 22

NÛIP 12722

Soit JEN Si Û Ô alors 1151 0 et onpeut

Ionsidérer levecteur

à IT w̅ Alors û est unitaire
et colinéaire à Û

l'tell 11 Û Û 1 ER



Û N Vit c 3 2 VT

Ûn'estpas unitaire mais

ie fi w̅ l'est

dist i F 11 à V11

dist ù V1 0 là 511 0

à Ô
à T

Ij distlui dist ii ée
Ê û i _û

1 à 5 1
dist à il Qui Vu 8427FF V17

2 Si ré Y et 5 Ez FR3 alors

dist ù Ù Un un Iuz Vel Mz v31

Pour û et û dist là il VII V5



Onpeut construire un Δ
isocèle si et seulement si

â p dit de
Û is de deldzes l'eêtill l'ée Û

à l'ûtÛ 112 là 511

de Û Û

Hûtillᵗ Inti uti

III III û Û ie i

d de tuti rôti û VI là w̅

Eû ii û Fû IÛ uti û i Ûù Ü
2ûû 2ÛÛ

4 ii w̅ 0

à i O

En résumé d 1 de Û Û O



I Û 0 Notation û Û

Remarque Ô estorthogonal à tousles vecteurs de R

a a c

û Û HÛ ÛU l'IP III b Ê ᵗe
Il Û Û1 Û Û ÛtÙ

ê m̂ Û Û F à V.V

M̅112 11Û4 Zée Û

Soit W Span 1 2 JE112 On cherche l'ens de tous les
vecteursorthogonaux à W Soit à Y EIR

û W à 2 0 3kt 2h2 O

Un Ça à t

ie s 3
Ainsi spans 3 3 W

V w̅ O pour tout w̅ EW

N TER I P W O NEW

Wt est l'ens de tous lesvecteurs orthogonaux à W



W est un SEV de R

wow soy
wt

Rappel Si E et F sont deux
ensembles

En F 4 PIPEE et pet intersection

1 en exercice

2 ÔEW et ÔEWᵗ car ce sont des SEU

Soit JE Wnw Alors JEW et JEW

pliEIier 0 donc à O

Donc 48 WAW d'où Wnw 459
et Wnw c là

On a le résultat suivant

Si W est un SEV de IR alors

dim W dim W n

voir série à venir



SÛER 1 AI Ô D

span 4 ai Ing 112m

Span 4 Ign AI Lynn AIT IR

Ign A Ken A

Ym A Kee AT

1 Ign A EIR pardéf

Êelgn A Ecker A En effet
Eaker A AE 0 499ff41 Ê O

1 a Ê ô

91121f Ain En

amant aminzn

Aimant tainan o Iem

Ï Ï 0 vec.im

Donc Et KeelA Lgn A
T E O 1Zi M

2 spansign AI Lyn CAIT

Z E LgnlAlt
2 Onapplique 1 à AT au lieu de A

Ken AT Ign AT Or on sait que Lgn AT In A




